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Exercice 1:

Soit (E,T) un espace topologique et A et B deux parties de E.

Soit Mun sous-ensemble de E tel que M < A N B.

Montrer que si M est ouvert dans A et dans B alors M est ouvert dans A U B.
Méme conclusion si M est fermé dans les deux parties.

Exercice 2:
Soit E et F deux espaces topologiques, A C E et B ¢ F. Montrer que
Fr(Ax B) = (Fr(A) x B)u (A x Fr(B))
Exercice 3:
Soit (E;)1<i<n Uune famille de n espaces topologiques et soit E = [[,<j<n Ei
leur espace topologique produit. Pour touti € {1, ...,n}, soit A; C E;.
On pose A = [l1<i<n 4i-
1. Montrer que: A=Tlicicn A, et A=TlicicnA,
2. Montrer alors qu’un produit [],<;<n A; d’ensembles non vides est fermé dans
E si et seulement si pour touti € {1, ...,n}, A; est fermé dans E;.

Exercice 4:

Soit E un espace topologique et (x,,), une suite de points de E.

1. On suppose que la suite (x,),, est convergente. Montrer que si E est séparé,
alors la limite de (x,,),, est unique.

2. Montrer que (x,),, converge vers x € E si et seulement si les sous-suites
(X2n)n €t (X2541)n CONVErgent vers x.

Exercice 5:

Soit E un ensemble infini. On pose T = {@} U {A € E, card(E\A) < card N}, ou
E\A désigne le complémentaire de A dans E.

1. Montrer que (E, T )est un espace topologique.

2. Montrer que les suites convergentes dans E sont les suites stationnaires.

3. Soit A un sous-espace de E et, (x,), une suite de points de A. Montrer que si
(x,), converge vers x € E alors x € A.

ahmed.bensedik@univ-tlemcen.dz



