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Fiche 3: Suites numériques.

Exercice 1
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1. Soit (Uyp)nen- la suite de terme général U,, =
n

(a) Cette suite est-elle positive? négative?
(b) Est-elle majorée? minorée?
c) Est-elle croissante? décroissante?

Pourquoi elle converge?

)
)
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(d) Que peut on dire pour les sous suites Us,, et Us;,11
e)
)

(
(f) Pouvez-vous trouver toutes les valeurs de n € N telles que |U,,| < 103,

n—2

2. Soit (Up)nen+ la suite de terme général U,, =

n
Par deux méthodes différentes, montrer que (U, )nen+ est bornée.
Exercice 2

1. Déterminer les limites des suites numériques suivantes
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2. En utilisant la définition de la limite, montrer que
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Exercice 3
Soit la suite (uy)nen de terme général u,, définie par

CIx3x..x(2n+1)
C3x6x...x (3n+3)

Unp,

1. Montrer que Vn € N, u,, > 0.

2. Montrer que la suite (u,) est convergente et déterminer sa limite.
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Exercice 4

1. A Taide de la régle d’encadrement des gendarmes, montrer que les
suites suiantes sont convergentes
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2. A T'aide des sous-suites, montrer que les limites suivantes n’existent pas
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Exercice 5
On considére la suite récurente (U,,) définie par

2 1
Vn €N, Un+1:U3+§etU0:§.

1. Montrer que pour tout n € N, % <U,< %
2. Vérifier que U,, est monotone.

3. En déduire que U, est convergente et donner sa limite.

Exercice 6
Dans chaque cas suivant étudier si les suites sont adjacentes.
n 1
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1. U, = t Vo=U,+1—— VneN~
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Exercice 7

1. On considére la suite (U,,) définie par Vn € N, Uy, 41 = %Un +% et Uy = 0.
a) Montrer que Vn € N*| |U, 411 — U, | = (‘—é)” Uy — Up|.
b) Déduire que (U,,) est de Cauchy, calculer alors la limite.

n

2. Montrer que la suite U,, = > k%, est de Cauchy, que déduiser vous.
k=2
3. (Supp) Les suites suivantes sont-ellres de Cauchy

(a) U, =1+1 4 24 (montrer d’abord 47 > nt n >
= 1+% o que 4™ > n* n > 5)

n

(C) Un: < +32 + ...+ (n+1)2



Exercice 8 (Supp)
On considere la suite (V,,) définie par Vn € N, V11 = % + % et Vo = 1.

1. Montrer que (V) est positive. Si elle devait converger, qu’elle serait sa
limite?

2. Notons [ la limite éventuelle selon la question précédente. Montrer que
pour tout n € N, V,, — 1 > 0.

3. En déduire que la suite est décroissante. Conclure.



