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Exercice 1 : Solt la waatrice

0 1 1
A=|-1 1 1
-1 1 2

Determiner Le polynome caractéristique de A.
Mowtrer que A est trigonalisable mais nown dingonalisable.

Trouver une base B dans R? dans o quelle A est semblable i La

matrice
x x 0
M={0 x 1
0 0 1
Trouver La décomposition de Dunford de M puls dédulre celle de A.

Donner Lo matrice A20%4,

Exercice 2: Soit € un R-ev de dimension finle et e un réel non nul.

Soit w un endonmorphisme de € vérifiant u® — 3eu® + e*u = 0. est-
ce que le moyau de w et Vimage de u sont supplémentalres dans € 2

Exercice 3: Solt € un R-ev de dimension finle et solt £ un
endomorphisme de € vérifiant f2 + f —2 = 0 avee (f + 2id) non
nul. Montrer qu'tl existe un vectewr propre de f assoclé o la valewr

propre 1, image de Venoomorphisme £ + 2id.

Dire pourguol e (f + 2id) est stable par Lendowmorphisime £ - id.
Est-ce que Im (f - Ld) est stable par Lendomorphisme (f + 20d) 2
Supposons qu'on wa pas La condition (f + 2id) nown nul. Montrer
sans utiliser Le lemume des noyaux que € est somme divecte de ker (f
+ 20d) et ker (f -dl).
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