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Exercice 1 (13 points) Soit f l’endomorphisme de ℝ5 

canoniquement associé à la matrice A donnée par : 

𝐴 =

(

 
 

0   0   0   0   1
0   0   0   0   1
0   0   0   0   1
0   0   0   0   1
1   1   1   1   1)

 
 
∈ ℳ5(ℝ) 

1- Donner une base de Im(f).  Expliquer.  

2- Déduire dim Ker(f).  

3- Les sous espaces Ker(f) et Im(f) sont-ils stables par f ? 

Justifier.  

4- Trouver 𝜆 non nulle en résolvant le système Au = 𝜆𝑢 avec u 

vecteur propre associé à 𝜆. 

5- Déduire le spectre de f.  

6- L’endomorphisme f est-il diagonalisable ?  Justifier.  

7- Ecrire le polynôme caractéristique puis déduire, en justifiant, 

le polynôme minimal de f.  

 

Exercice 2 (7 points) 

Soit la matrice carrée :  

                      𝐴 = (
𝑚2      𝑚(𝑚 + 2)

0           2 − 𝑚2 
) ∈ ℳ2(ℝ), avec  𝑚 ∈ ℝ.  

1- Déterminer 𝑚 pour que le polynôme minimal de A ait des 

racines simples.  

2- Calculer dans ce cas 𝐴𝑛 , n ∈ ℕ.  

3- Trouver quatre sous espaces de ℝ2 stables par l’endomorphisme 

auquel est associé A.  
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