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Examen Final de remplacement Analyse2

Exercice 1 (12 points)  Soit la fonction f(z) = ex — 1+ + 22

1. Trouver le DLG5(400) de f.

2. On pose h(z) = f(x) + = — 5. Trouver : lim h(x).

T——+00

3. Vérifier que h(x) > 0 au voisinage de +o0.

) ) . . o In(h(z)) —In (%)
4. Discuter, suivant les valeurs du parametre a, I’existence et la valeur de la limite: hr_{l - (1) P
z—+oo  gin (=) — &
xr xX

Exercice 2 (08 points)

dz r2dx
; z€]—1,1[, puis en déduire [
(14+2)v/1—2z (1+2)vV1—x
Indication: utiliser 22 = 2% — 1 + 1.

Calculer [ ; re]-11].

Le téléphone portable est strictement interdit. Bon courage.

On donne:

1
Vitr=1+1z— §x2+ﬁm3+o(x3)
.fL'3 ZE’5 (_1)nx2n+1 ontl
st s ey )
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Replacement of the Final Exam Calculus2

Exercise 1 (12 points) Let be the function f(z) = ez — 1+ z + 22.

1. Find the GLE5(+00) of f.
2. Put h(z) = f(z) +x — L. Find : lim h(z).

2 xr——+00
3. Verify that h(x) > 0 in the neighborhood of +o0.

4. Discuss, according to the values of the parameter a, the existence and the value of the limit :

In(h(x)) — In (8%) |
sin (1) — ¢

x T

lim
T——+00

Exercice 2 (08 points)

2
dz z € |-1,1], then deduce [ v d
(14+2)vV1—=2 (1+2)

Indication: use x2 = 22 — 1 + 1.

Calculate [ ; wel-1,1].

Y

1—2z

Cell phones are strictly prohibited. Good luck.
We give:
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93_1 z
e = +i+§+
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z n
+...—|—F+O(l’)
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Inl+z)=0——+—+..+
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CU7" 4 pan)

\/1+5L‘:1+%l’—
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1 1
22 + — 23 + o(x?)
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3!

)

sin(x):x—x——i—x—
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(_1)nx2n+1
(2n +1)!

+ 0(1,271—}-1)




- Corrigé

Exercice 1:

1. Le d.l.g de f a l'ordre 2 au voisinage de +oc: (4 pts)

1 1 1
Posonsyz; iemz;onaf(x):ey_g 1+y+y2

Quand z € V (+00) alors y € V;(0)
Au voisinage de 0, on a:

1
e/ =1+y+5y* +o ()
Posons z = y + y?
puisque lim (y + y2) =0 alors
r—+00

1 1
(1+z)2:1+§z—§z +16z3+0(z3)
= y+yd 2 = P +28+0(y7),
% - y3+o(y3)

donc

1 3 3
1 2 — 1 - .2 3 3
Vity+y +3yt gy eyt e (V)
Par conséquent

11 11
ey—$\/1+y+y2:—§+—+§y+—y2+o(y2)

2 8 16

donc

f2) 15 om0
= — — J— - o _
. YT T8 T 1622 2

2. Onpose h(z)=f(z)+z— =

(a) Calcul lim h(z): (2 pts)

r—+00

1 5 11 1 .
f(x)+$_2:8x+16x?+o(a:2) =, dim h(z) =0.

(b) Vérifier que h(z) > 0 au voisinage de 400 : (2 pts)
h(z) 5 + 11 n 1 5
= — ol — ~ —
Y78 T 1622 22 ) 400 8z

or = > 0 au voisinage de +o00 donc fiz) > 0 au voisinage de +oo.
x
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Discut li
(c¢) Discuter ,im ( . 1)
sin — | —

@
xr
) 11 1
zogt () = Loy (- + 155 +° (32 ))
h

Loy (h(a)) ~ Log (&) = Loy | M| = 1o (1))

(4 pts)

5
(Log (g (x))) = Log { 1
x 10z
donc ~

1 a 4o L—a 1
(sm x) Tz z  6a% <x3)
11 11 11

i. Sia=1: 1 = 1

11 11
i sia#1: s o
l—-a———F=+4o| —&
622 <x2>
5
(el @) Loy (&)
Ao e ( 1> a T 10(1—a)
sin — —_ =
X X
Exercice 2:
1. Calcul de /L zel-1,1[: (4 pts)
(14+2)vV1-=z

Posons y =1 —z ie 2 =1—42 donc dz = —2ydy
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/(1 +z§k¢m B / (Q—nycil)/y N 2/(2?92)

Or

2-y% 22 (x/;—y i \/§1+y)

donc

/(dy1(1n’\/§y‘+ln’\/§+y‘)+01ln<g+z

2-y?)  2V2 2v2

Par conséquent

[t ()

1+2)vV1-2 V2 V2—y1=2 '
22

. Calcul de /de: (4 pts)

x? _ 22 —1+1 oz —1 n 1
1+2)vi—-z (A+2)Vi—-z Vi—-z (I4z)/i-=z

x? dxr

(M

or/%dwz—/\/l—xdxz/y%dyz;y%—FO:;(1—1’)
da -1 V2+/1—=
et/m:c)\/ﬁ_ﬂln<f—\/m>+c
par conséquent
a? -l (V2 VT—m) 2 g
/(1+CC)1— xdx—\/ﬁln<m>+3(l—x) +C

)+

+C
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