Mercredi, 14 Juin 2023.

Univesrité Aboubekr Belkald de Tlemcen Niveau: L2
Faculté des sciences Module: Géométrie
Departement de mathématiques. Année universitaire: 2022-2023.

Examen de rattrapage.
Durée: 90 minutes.

Exercice 1. ( 4 points)

Soit (F, E) un plan affine avec repere cartésien A = (O, €1, €5). On considere deux
point X et Y de E, donner une représenation paramétrique de la droite passant par
les deux points X et Y dans le repere A.

Exercice 2. ( 4 points)
Donner une paramétrisation de la courbe v de R3 définie par

(x—1)* 422 = 4, (z,9,2) € R?
y+ax=2.

Exercice 3. (4 points)
Soit v la courbe de R? donnée par la paramétristation

v(t) = (2cos(t) + 1,—2cos(t) + 1,2sin(t)),t € R,

1. En calculant la torsion, montrer que la courbe 7 est inclue dans un plan a
déterminer.

2. Calculer la courbure de la courbe v et en déduire que v ne peut pas étre un
cercle.

Exercice 4. (8 points)

On considere la courbe plane ~(t) = (3,0, \/Tgt +1),t € [a,b]. En faisant tourner la
courbe v autour de l'axe (0z), on obtient une surface réguliere S munie de l'atlas
défini par les deux paramétrisations:

or(t,0) — (%tcos@,%sin@, \?t—l— 1), (,0) € [a, 5] x (0,27),
1 1
wo(t,0) = (5t0059,§sm9, ?t%— 1), (t,0) € [a,b] x (—m, ).

1. Donner le support géométrique de la courbe 7. Qu’appelle t-on la surface S?
2. Calculer la premiere et la seconde forme fondamentale de la surface S.

3. Calculer les courbures principales k; et ks. En déduire la courbure Gaussienne
K =k - k.

Bon courage.
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