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Exercice 1 :  Soit A une matrice scalaire réelle carrée 

d’ordre 2 possédant la valeur propre ∝2 non nulle. 

Donner par deux manières différentes la matrice 

exp(tA), t>0.  

Rappel : A est une matrice scalaire c’est-à-dire A est 

multiple de la matrice identité.        5 points 

 

Exercice 2 : On considère dans l’espace euclidien ℝ3 

muni du produit scalaire canonique, la droite D 

représentée par le système d’équations :   

x-y+z=o  et  y=2z.   

Déterminer de deux manières différentes la projection 

orthogonale p sur le sous espace des vecteurs u de ℝ3 

vérifiant p(u)-u=0, de la symétrie orthogonale s d’un 

vecteur de ℝ3 par rapport à la droite D.        8 points 

 

Exercice 3 :  Calculer de deux manières différentes     

min
𝑎 ∈ℝ

∫ (𝑥2 − 𝑎𝑥 + 1)2𝑑𝑥
1

0
.         7points 

Rappel :  

𝑑 = ‖𝑝1 − 𝑝2‖ = (∫ (𝑝1(𝑥) − 𝑝2(𝑥))
2

𝑑𝑥
1

0
)1/2  

est une distance entre deux polynômes 𝑝1 et 𝑝2.   
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