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Exercice 1 : (9 points)
_ ~I) On considére un espace mesurable (E,X).
7y 1) Donner la définition d’une mesure sur £ ?
% 2) Citer deux propriétés d’une mesure 7 Démontrez les ?
= IT) On considére R muni de la tribu et mesure de Lebesgue 4.
_On définit la suite de fonctions falt)=n- X[o,2 1(®), n e N~
3) Est ce que f,, est mesurable ?
~— 4) Calculer la limite H— presque partout de {f,}, ? notons cette limite
o]

~ 5) Calculer Jr fo(z) du(z) ?
= 6) Comparer avec [, f(z) dyi(z) ? Déduire ?

— Exercice 2 : (11 points)

Z // On considére X := N, muni de Ia tribu de parties P(X). Si ¢ C E C X,
~ on définit 1 :
YE):= )" 2 (et v(¢) = 0).
TR neE "’
1) Montrer que v est une mesure ?
4y 2) Est ce que (X, P(X), v) est un espace mesuré fini? g— fini?
M ~ 8) Cherchez ’ensemble des parties A c X négligeable par rapport 3

0 L (X))
= s 4) Montrer que n'importe quel fonction f: X — R est mesurable ?
—  5) Soit 4, B € P(X). Montrez que si A G B alors v(A) < v(B)?
"\) =" 6) Pour chaque n € X, on définit A, = {k e X : k2 < n} et B, :=
s N X\ A,
& )»‘—* /') Calculez lim v(A,)? Déduire lim v(By)?
n—oo n—+oo

Bonne chance.
Y.O.BOUKARABILA
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