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Exercice 1 : Déterminer le rayon de convergence de chacune des séries entiéres suivantes.
Préciser ensuite le domaine de convergence absolue.

1.

YDUTNITD i ) 3 [ R FUREL] RNyl

2. Y a,x" ol ay, est la niéme décimale du nombre .

an
3. > ™ avec a > 0 et b > 0 deux réels fixés.
1+ 0"
Exercice 2 :  Soit Y ¢ 2% une série entiére centrée en 0 de rayon de convergence R.

Déterminer les rayons de convergence des séries suivantes :
2
g ¢, 2" , E cp, "

Exercice 3 : Soient

+00 +o00
Si(z) = Zn(_l)n " et Sy(x) = Z(cosh n)a".
n=0 n=0

Déterminer d’abord les rayons de convergence de ces deux séries enti¢res. Dans les domaines
de convergence absolue respectifs, calculer ces deux sommes.

Exercice 4 : On donne les deux fonctions suivantes :

1 1

folx) = (z—1)(z—2)(z—3)--(x—p) et 9a() = 1 — 2ax + 22

ou p € N* et a € R sont deux paramétres. Développer ces deux fonctions en séries entiéres
centrées en 0 et préciser les domaines de validité des calculs.

Exercice 5 : Le but dans cet exercice est de déterminer I'expression de a,, pour la suite
définie par récurrence comme suit

Qpio = 3api1 + 4a, , Yn €N
apg = 1 , a1 = 3
1. Calculer as, as, ay.

2. Supposer que les a, sont les coefficients d’une série entiére centrée en 0. Calculer a
l'aide de la récurrence la somme S(z) de cette série.

3. Développer ensuite S(x) et donner l'expression de a,,.
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