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On naccepte sur la table d'ezamen que le sujet,
la double feuille ot de quor écrire et rien d'qutres.

Ezercice 1. (&um’nts} Soit f I'endomorphisme de R3 dont la matrice dans s

base canonique est:

1 1 =1

A= L ;

s i s
a) Quel est le rang de A.?
b} I étant la matrice identits d’ordre 3, calculer det(4 — 275).
¢) De &) et b) déduire Pexpression du polynéme caractéristique Py (X h X eR,
d) A est-elle diagonalisable? Justifier.

¢) Trouver deux Sous-espaces vectoriels stables par f antres que R3 ot {0}.
1} Que vaut A(4 — L3)(A - 213)7 Justifier.

lte l+a 1
Ezercice 2: (%po@nta} Soit & € R et soit Ay = —a —a =1 ]
o a~-1 ¢

a} Montrer que le polynéme caractéristique Py, de A, est indépendant de o et
que les seules valeurs propres de A, sont 1 et =

b) Pour quelles valeurs de q Ja matrice est-elle diagonalisable? Justifier,

¢) Discuter selon leg valeurs de o le polynéme minimal de A, Justifier,

Ezercice 3: ﬁ:m’nt&) Soit f un endomorphisme de B un R —e.y, de dimension
finie, qui vérifle f2 4 f 4 id; = (. et soit F = Vect(z, f{®))zem, un sous espace
vectoriel de B,

a) Montrer que {z, F(@)}20 est une base de F

b) Montrer que F est stable par f
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