
 

    Faculté des sciences – Département de Mathématiques. 

    Module : Algèbre 1 / RATTRAPAGE. 

    1ère Année    MI    2021-2022. (Durée : 1H30 mn). 

N.B. L'usage de la calculatrice est strictement interdit.  
Exercice 01 : (07 points) 

Soit Φ une relation d’ordre définie sur ℕ  par : 

∀𝑥, 𝑦 ∈ ℕ, 𝑥 Φ 𝑦 ⇔ ∃𝑘 ∈ ℕ 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 ∶ 𝑥 = 𝑘𝑦. 

Remarque :  Ecrire les définitions pour chaque réponse. 

(1) (1.5 Point) Cet ordre est-il total ? 

(2) (4 Points) Déterminer, s’ils existent sup{4,16} , 𝑖𝑛𝑓{4,16}, 

 sup{3,5}  𝑒𝑡 𝑖𝑛𝑓{3,5}.   

(3) (1.5 Point) Soit ℜ une relation définie sur ℤ par : 

∀𝑥, 𝑦 ∈ ℤ, 𝑥 ℜ 𝑦 ⇔ ∃𝑘 ∈ ℤ 𝑡𝑒𝑙 𝑞𝑢𝑒 ∶ 𝑥 = 𝑘𝑦. 

ℜ est-elle une relation d’ordre ? 

Exercice 02 : (05 points) 

Soient E un ensemble non vide et F une partie non vide de E. Dans 

P(E), ensemble des parties de E, on définit la relation d’équivalence  

ℜ par : 

 

∀𝐴, 𝐵 ∈ 𝑃(𝐸), 𝐴ℜ 𝐵 ⇔ 𝐴 ∩ 𝐹 = 𝐵 ∩ 𝐹. 

 

(1) (1.5 Point) Déterminer 𝑐𝑙(𝜙), classe d’équivalence de 

l’ensemble vide. 

(2) (1 Point) A-t-on : E ∈ 𝑐𝑙(𝜙) ? Justifier. 

(3) (2.5 Points) Déterminer 𝑐𝑙(𝐸). En déduire 𝑐𝑙(𝐹). 
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Exercice 03 : (08 points) 

Soit 𝑓 définie par : 

                                      𝑓 : 𝐸 → ℝ 

               𝑥 ↦ 𝑓(𝑥) =
𝑥

√𝑥2 − 𝑥 − 2
  . 

(1)  (1 Point) Trouver E pour que 𝑓 soit une application (N’oubliez 

pas d’écrire la définition d’une application). 

(2)  (4 Points) Calculer les limites, la dérivée et tracer le tableau des 

variations de la fonction 𝑓. 

(3)  (1.5 Point) 𝑓 est-elle injective ? Surjective ? Justifier. 

(4)  (1.5 Point) Soit 𝑔 une application définie par :  

                             𝑔 : 𝐻 → 𝐾 

                                            𝑥 ↦ 𝑔(𝑥) =
𝑥

√𝑥2 − 𝑥 − 2
  . 

Donner 3 cas (des intervalles 𝐻 𝑒𝑡 𝐾) à partir du tableau des 

variations où 𝑔 est bijective.  

 

 

Bon courage ET BON Vacances. 
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