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EPREUVE FINALE: EDP II.

Exercice 1
I- Soit V¢ € C5°(IR), montrer que
d(x) = ¢(0) + zih(x)

ou ¢ € C*(IR) avec supp, [{)(z)| < C'supp [¢'(x)].
II- Soit T la forme linéaire définie sur C3°(IR) par

Jj=1

1. Montrer que T est bien définie et que c’est une Distribution.
2. Donner une estimation supérieure fine de 'ordre de T'.
3. Déterminer le support de T

Exercice 2

Soit ¢ € C§°(IR) telle que ¢ # 0. On pose ¢, () = ¢(x + n).
1. Etudier la convergence puntuelle de la suite {¢y, }n.

2. La suite {¢p}, converge t'elle dans L1 (R).

3. On pose T,, = Ty, . Montrer que T,, — 0 dans D'(IR).

4. On suppose maintenant que ¢ > 0 et que [, ¢(x)dz = 1. On pose 1, (x) = nd(nzx).
Soit la distribution S,, = Sy,,. Montrer que S,, — oy dans D'(IR).

Exercice 3
Soit © = (0,1) x (0,1) C IR®. Pour k > 1, On considere la suite {uy,}; definie par

ug(z,y) = %(1 —y)Fsin(kz).

1-Montrer que uy € W12(Q).

2-Montrer que uy — 0 dans L>(Q).

3-Montrer qu'il existe une constante C' > 0 telle que ||ug||lw1.2(q) < C Vk.

4-Déduire qu'il existe une sous suite de {u}r qui converge ver 0 faiblement dans W12(€).



