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Exercice 1 : Déterminer la formule du terme général des séries suivantes écrites
in extenso (les quelques premiers termes)

3+4-|—5+6-|— 1-1—1-|—1-|—1—|-1+1—|—
4 9 16 25 ’ 2 6 12 20 30 42
1 1.3+1.3.5 1.3.5.7.+ 1_|_1_|_3_|_1_|_5_|_1_‘_
2 24 246 2468 ’ 2 4 6
Exercice 2 : En utilisant différents critéres, étudier la convergence des séries a termes

positifs suivantes :

258+ (3n+2) n \"! a" 1
Up = ) n — y  Wp=— , Tp =717
1.5.9---(4n+1) 3n—1 n! Inn
b"n! ! 7 . 1 1
n — ) Zp — 1L —COS— n — ) n —
Y n" n vn(n +1)(n+2) b n(lnn)(ln(Inn))

Exercice 3 : Considérons une série Y a, a termes positifs divergente. On pose

an, G, . :
b, = et ¢, = ————. Montrer que la série » b, est divergente, et que » ¢, est
1+ ay 1 + n2a, . . 2 & que 2.
convergente. Que peut-on dire de la série > ] _|_n 57
a

n

Exercice 4 : On définit une suite par a; = 2 et a,11 = a% —a, + 1, Vn > 1. Montrer

que (a,) est croissante et que hrf a, = +oo. En déduire que la série Y 1/a, est conver-
n—-+0o0

gente, puis calculer sa somme. (Indication pour la derniére question : montrer d’abord par

n
récurrence que Z l/ag=1—1/(ans1 — 1))

k=1
Exercice 5 : Pour les séries suivantes, é¢tudier la convergence absolue, puis la semi-
convergence.
1.4.7---(3n—2 i 1
wy = (—1)" (3n — 2) o= sin nao Cw, = (_Dnﬁ
7.9.11---(2n +5) (In10)" n

Exercice 6 : FEn considérant la décomposition en fractions simples, calculer les sommes
des séries suivantes :

+00 1 +00 1
Zn(n+1) ’ ;n(n+1)(n+2)

n=1
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