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Exercice 1. ( 7 Pts)
1) Calculer I'intégrale indéfinie suivante

1+2¢
/ =2
1+t
2) En déduire la valeur de I'intégrale

I /’5 sin(z) + Sin(Qx)da:
0

1 + cos?(z)

Exercice 2. ( 6 Pts)
1) Donner le développement limité a |'ordre 6 au voisinage de 0 de

2) En déduire

Exercice 3. ( 7 Pts)
Pour tout n > 0, on pose

1
]n:/ e 3.
0

1) En utilisant une intégration par partie, montrer que

2) Calculer [0,[1 et [2.
3) En déduire le réel

1
/ (32 — 52 + T)e *dx
0



aqlll 38, g4 dRoly BRI
Université Abou Bekr Belkaid — Tlemcen #:0ALEH (OIORO OHMEIAI HMEDL 2
Faculté des Sciences UNIVERSITE DE TLEMCEN \‘j
N
Département de Mathématiques
Année Universitaire 2019/2020

1¢¢ année M.I - Semestre 2

Corrigé de l'examen de rattrapage : Analyse 2
Durée : 1h30mn

Exercice 1. ( 7 Pts).
1) Nous remarquons que

/1+2tdt_/ dt +/ ot
1+82 ) 14 142
= arctan(t) + In(1 + #*) + ¢, ceR. (2Pts)

2) En utilisant le changement de variable ¢ = cos(z), (1 Pt) on a dt = —sin(x)dz.(0.5 Pt)
Ainsi, on obtient

_ 2 sin(x) 4 2sin() cos(x) B % sin(z)(1 + 2 cos(x))
I'= /0 1 + cos?(z) do = /0 1 + cos?(z) de (1Pt)

0 1

1+ 2t 1+ 2t
:—/ il dt:/ “ 2y (1.5Pts)

L1422 o 1412

= [arctan(t) + In(1 + t2)](1) = (arctan(1) + In(2)) — (arctan(0) — In(1))

™

= 7+l(). (1PY)

Exercice 2. ( 6 Pts).
1) La fonction f(z) = cosh(z) = £E&= est de classe C™ sur un intervalle contenant 0. Donc,
d'aprés la formule de Taylor-Young, le DL a I'ordre 6 au voisinage de 0 est donné par

! 1 ()
f@) = s+ L O L. 0Py

Alors, ona f(0)=1 (0.5 Pt)

f/(x) = sinh(z) = & N S o) =0

(@) = cosh(z) = “LE0 = p(0) =1

8 (z) = sinh(z) = < _26_96 = f'(0)=0

F9 () = coshia) = T 5 (o) =1

£ (@) = sinh() = “— = f(0) =0

O (z) = cosh(z) = ¢ 4—269” = f(0) =1
Ainsi,

2 ot 6
flz)y=1+ B + 1 + 6 + O(£C6). (2.5Pts)
2) En remplacant le DL, on obtient
22 2t b 6
1+T+T+W+O($ )—1
lim e 2?2 =+e (2.5 Pts)

z—0



Exercice 3. ( 7 Pts).
1)Par une intégration par parties et en posant

u=z"=u =nz"!
} (1pt)

U, — 6—390 =y = _%6—330
On a
-3z 1
z"e n
I, =|— + = " ey
3 o 3Jo

2)Ona
1 37! 1 3
Iy = Sy = =—-—— (1Pt
’ /0 ‘ ! {_3 }0 3 3 ( )
De plus, remarquons que
I i 6_3 . IO
T3 T3
Ip, e? 1—e3 ¢33
=>hL=——-——-= —— (1Pt
T3 3 9 3 (IPY)
Pour I5, on a
e 2L 2/1—e3 3 e 3
L+—="top=12 ) -2 (1Pt
>T3 3 73 < 9 3 ) 3. (1PY)

3) Remarquons que
1 1 1 1

/ (32% — 5 + T)e ¥ dx = 3/ e ¥ dy — 5/ ve dx + 7/ e ¥ dx
0 0 0 0

= 3[2 — 5]1 + 7]0 =2 26_3 (2PtS)



