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Chapitre 1: Partie2: Raisonnement

Exercise 1 1- Montrer par contraposition que si le reste de la division de

x2 + y2 + z2 par 2n est �1 alors x; y et z sont, soit tous les trois impairs,
soit deux sont pairs.
2- Reprendre la démonstartion précédente en utilisant un raisonnement par

l�absurde.

Exercise 2 Soit n un entier naturel. On se donne n + 1 réels, x0; x1; :::; xn
de [0; 1] véri�ant: 0 � x0 � x1 � ::: � xn � 1: On veut démonter par l�absurde
l�assertion P suivante:

P : Il y a deux de ces réels qui sont distants de moins de 1=n:

1- Ecrire à l�aide de quanti�cateurs et des valeurs xi � xi�1 une formule
logique équivalente à P:
2- Ecrire la négation de cette formule logique.
3- Rédiger une démonstartion par l�absurde de P:

Exercise 3 Démontrer par récurrence que: 8n 2 N� f0; 1; 2; 3g; n2 � 2n:

.
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