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Exercice 1: On donne les sous-ensembles de R suivants :

A =

{

(−1)n +
1

n+ 1
/n ∈ N

}

, B =

{

ab

(a+ b)2
/a, b ∈ N

∗

}

, C =

{

x+ 1

x+ 2
/x ≤ −3

}

.

Étudier, pour chacun, l’existence de la borne supérieure et de la borne inférieure.

Exercice 2: Soient A,B deux parties non vides bornées de R. Est-il vrai que
sup(A+B) = supA+supB, A ⊂ B ⇒ supA ≤ supB, A ⊂ B ⇒ inf A ≤ inf B
sup(A ∪B) = max(supA, supB), sup(−A) = − inf A ? On rappelle que
A+B = {a+ b/a ∈ A et b ∈ B} et que −A = {−a/a ∈ A}.

Exercice 3: Résoudre dans R

| 2x− 3 | +x | 1− x |= −2 , | 1− x2 |≥ x

Exercice 4: Établir les deux inégalités suivantes :

| x+ y |≤ 2max(| x |, | y |) , || x | − | y ||≤| x− y |

Exercices supplémentaires (Facultatifs)

Exercice 5: Étudier l’éxistence de la borne supérieure et de la borne inférieure
(les déterminer éventuellement) pour chacun des sous-ensembles de R suivants:

A =

{

n+m

nm+ 1
/n,m ∈ N

∗

}

, B =

{

xy

x2 + y2
/x, y ∈ R

∗

}

Exercice 6: Que peut-on établir comme inégalité pour

inf(A ∪B), sup(A ∩ B), inf(A ∩B)?

Exercice 7: Déterminer

inf

{

(a+ b+ c)(
1

a
+

1

b
+

1

c
)/a, b, c > 0

}








