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Exercice 1: (10pts) On considere 'espace £ = C'([0,1],R) des fonctions
continues sur [0,1] muni de la norme uniforme ||.||o. On fixe un ensemble
K C Bg(0,1) fermé et uniformément équicontinu. Posons

S: F—R
p — S(p) = »(0)

1. Montrez que S est une application continue.

2. Montrez que la constante ax = sup [S(p)| existe et qu’elle est atteinte.
K

3. Posons bx = sup ||¢||ec. Montrez que ax < bg.
K

Exercice 2: (10pts) On considere 'espace £ = C'([0,1],C) des fonctions
continues sur [0, 1] muni de la norme uniforme ||.||oo. On y définit 'opérateur

T: F—FE
r— Tz ou (Tz)(t) = fol max(t — s,0) xz(s) ds

1. Montrez que 1" est compact.
2. Montrez que T' n’admet aucune valeur propre non nulle.

3. En déduire le spectre de T'.
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